|MATEMATIKA 1|

Prezime, ime, br. indeksa:

| KOLOKVIJUM 2|
24.01.2013

PREDISPITNE OBAVEZE

(22 —=3x —1)(2® + 22 —4) =

Za kompleksne brojeve 2 =24+ 21w = —1+41 je

zw=____ z|=____, Z=_______ | Rez)=
. 1 -3 1. -2 1.
ZamatrlceA—[l 3 ]13—[ 9 2:|Je
det A = A+ B=
.. L. . . o .. r — 3y =
Napisati skup resenja R sistema linearnih jednacina % — By = 1

R =

Za vektore @ = (2,1,—3) i b= (2,2,1) je

a+b= ,lal = .33 =

Napisati matricu My linearne transformacije
[iRY =R f(z,y,2)=(r—y+22,3x—y—6z,—x+y+22): My=

TEST

Za koju vrednosti parametra a € R je broj —2 koren polinoma p (z) = 225 + ax3 + 22 — 4?

ac€{ }

Pri delenju polinoma p (z) = 2% + 23 + 222 — 2 — 4 polinomom ¢ (z) = z — 2 se dobija

koli¢nik 1 ostatak

Za kompleksne brojeve 2 =24+ 21w = —1+41 je

Zw = A ,  argz = , Z4w=
. 1 -3 1. -2 1.

ZamatrlceA—{l 3 ]1B—[ 9 2]Je

Al = AB =

- 3y + z = 2

Sistem linearnih jednacina % — 6y — 2 = 1 je

1) odreden  2) kontradiktoran 3) 1 puta neodreden 4) 2 puta neodreden

- 3y + =z
20 — 6y + 2z =

1) odreden 2) kontradiktoran 3) 1 puta neodreden 4) 2 puta neodreden

: : - . 2 .
Sistem linearnih jednacina 4 Je

5) 3 puta neodreden

5) 3 puta neodreden



e Za vektore @ = (2,1,-3), b= (1,1,0)i ¢=(2,2,1) je

35: 75‘: )
a+b= ,d-b= ,
ixb= ,[5,5,5]:

e Zaokruziti linearne transformacije:

1) [R5 R3 f(x,y,2)=(x—y+22+532—y—6z,—x+y+22)
2) R =R f(2,y,2) = (v —y+z,0—y+2z—2+y+22)
3) f1R2S RS f(z,y,2)= (v —y, 3z —y,—z+Y)
4) f:R> = R? f(z,y,2) = (x —y + 22,3z — y — 62)
5) f:R3 = R% f(z,y,2) = (x —y + 22,0)
6) f:R3—>R3,f(as,y,z):($2+y3+z,2,x+y+z)
ZADACI

1. Faktorisati polinom p (x) = 2° — 2* — 323 + 722 — 402 + 60 nad poljima R i C.

Resenje: Kandidati za racionalne korene polinoma P su +1, £2, +3, 45, +4, 46, £10, £15, £12,
420, £30, +£60. Njihovom proverom dobijamo

1 -1 -3 7 —40 60
11 0 —3 4 —36 24
~1]1 —2 -1 8 —48 12
2/1 1 -1 5 30 [0]
211 3 5 15 [0]
201 5 15 45
—2/1 1 3 9
-3{1 0 5 [0

odakle redom sledi

p(z) = (z—2)(a* + 2% — 2% + bz — 30) = (v — 2)*(2® + 322 + bz + 15)
= (z —2)*(z +3) (22 + 5)
=(z— 2)2(:1: + 3)(:13 — \/51'1) (x + \/5]’1),

gde su poslednja dva izraza redom faktorizacije polinoma p nad poljima R i C.

Il
O

r + 2y — =z
2 + 4y — z = 3

(b) U zavisnosti od parametra a € R diskutovati sistem linearnih jednacina

2. (a) Nadi skup resenja sistema linearnih jednacina

z + y + z =1
-r + y + az = =2
2c + 2y + az = 3
Resenje:

(a) Dodavanjem prve jedna¢ine pomnozene sa —2 drugoj, i zamenom druge i treée kolone dobijamo
r — 2z + 2y =

z = -1
Za y = « zamenom unatrag dobijamo z = —1ix = —2q, te je Rg = {(—2a+ 1,a,—-1) | a € R}.

ekvivalentan sistem linearnih jednacina koji je 1 puta neodreden.

(b) Dodavanjem prve jednacine drugoj, i dodavanjem prve jedna¢ine pomnozene sa —2 trecoj do-

r + y + z = 1
bijamo ekvivalentan sistem linearnih jednacina 2y + (a+1)z = —1,tejeza
(a—2)z = 1

a # 2 sistem odreden, a za a = 2 je kontradiktoran.



3. Neka je v = (z,y,2), @ = (1,—1,2), b= (—2,2,—4), i neka je linearna transformacija f : R — R3
definisana sa f (V) =0 x d + ¥ x b.

1

(a) Ispitati da li su vektori @ i b linearno nezavisni.

(b) Odrediti f (x,y, z), i napisati matricu linearne transformacije f.

Resenje: (a) Vektori @ i b su linearno zavisni jer je b = —24.
i 7k
b)yvxa=|z y 2z |=QR2y+z-2z+z—1-1y),
1 -1 2
A
Ixb=| 2 y 2z |=0Ux-2(d)=-20xa)=(—4y —2z,4z — 22,2z + 2y),
-2 2 -4
f(x,y,z) = (2y+z,—2x—|—z,—x—y)+(—2y—z,2x—z,x+y),
0 -2 -1

My=1{2 0 -1
1 1 0



